TS MATRICE

On considere la suite ( F,, ) définie par:

Fo= F1'= 1et,pourtoutn =0,F,, ,=F,, 4+ =

1. a. Calculer les dix premiers termes de la suite (F))
définie ci-dessus.

Fn+'|
b. Onpose U, =| " | pourtout n & M.

n

Démontrer que l'ona U, , , = AU, ol A est une matrice
carrée d'ordre 2 & déterminer.

c. Démontrer que, pour tout entier naturel n, on a

U,=A"U,.
1=-v5
2. a. Ondonne P = (1 +;r5 , )

Démontrer que P est inversible et calculer P~ "
b. Calculer la matrice D définie par D = P~ 'AP.
c. Démontrer que A =PDP ' puis que, pour tout

entier n, on a A"=PD"P"". Ecrire explicitement les
coefficients de la matrice A".

Déduire de la question 1.c. que le terme général de
2 suite (F)) est:
- _5+\/§(1+\/§)"+5-\/§(1-\/§ g
"= 10 2 10 2 d

vérifier cette formule pour n=2 et n=3 (bel
=«zrcice d'agilité a la calculatrice !)

Conclusion : parfois, 'expression explicite du terme
z=néral d'une suite est clairement moins exploitable que
sz définition par récurrence !
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